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	 ,nd .ekSug m%h;ak ±¯fuka ms<s;=re iemhSfï l%shdj,sh ixlSr®K lrf.k we;' 
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 𝐺(𝑥) = 0 ස�කරණෙ� �ල, 𝐹(𝑥) = 0 ම�� ෙද� ලැෙ�. 

 ⟺   �𝑥2 − 10
3 𝑥 + 1� (𝑥2 − 5

2 𝑥 + 1) = 0  

            ⟺   (3𝑥2 − 10𝑥 + 3)(2𝑥2 − 5𝑥 + 2) = 0  

 ⟺   (𝑥 − 3)(3𝑥 − 1)(𝑥 − 2)(2𝑥 − 1) = 0 

 ⟺   𝑥 = 2, 12 , 3 ෙහ� 
1
3 
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        2 + 𝛼𝛽 = 1  ⟹   𝛼𝛽 = −1 

[*]  ⇔   𝛼(−𝛼) = −1   ⟹   𝛼2 = 1 

 ⇔   𝛼 = ±1 

එ�ට   𝛽 = ∓1 

ෙවන� �මය�  

   හා  , 012 x ස�කරණෙ�  �ල ෙ�. 

1 x . 
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⇔   𝑥2 − 𝑥 + 1 = 0  ෙහ�   𝑥2 + 𝑥 + 1 = 0                   

⟹  Δ = (−1)2 − 4(1)(1) < 0         Δ� = 1 − 4(1)(1) < 0  

∴   𝐻(𝑥) = 0  ස�කරණයට තා��ක �ල ෙන�මැත. 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 
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𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 

8 
 

(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 

yd 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 

8 
 

(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 

30 
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(b) (i)    𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝛾𝑥3 + 𝛿𝑥 + 1  
𝑓�−1 2� � = 0 බැ��, 

   2 � 116� + 𝛾 �− 1
8� + 𝛿 �− 1

2� + 1 = 0   

⟹   1 − 𝛾 − 4𝛿 + 8 = 0 

⟹   𝛾 + 4𝛿 = 9                              

𝑓(−2) = 21 බැ��, 

2(16) + 𝛾(−8) + 𝛿(−2) + 1 = 21 

⟹  8𝛾 + 2𝛿 = 12 

⟹   4𝛾 + 𝛿 = 6                                    

 ⟹   𝛾 = 1 හා 𝛿 = 2  

 

එම �සා  𝑓(𝑥) = 2𝑥4 + 𝑥3 + 2𝑥 + 1 

                          = (2𝑥 + 1), (𝑥3 + 1), ∵ 𝑓 �− 1
2� = 0. 

                          = (2𝑥 + 1)(𝑥 + 1)(𝑥2 − 𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) � ඒකජ සාධක ෙදක 𝑥 + 1 හා 2𝑥 + 1 ෙ�.    

 
 

(ii) (𝑥2 + 𝑥 + 1) 𝑃(𝑥) + (𝑥2 − 1) 𝑄(𝑥) = 3𝑥 
𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 හා 𝑄(𝑥) = 𝑐𝑥 + 𝑑 යැ� ග�� . 
එ�ට (𝑥2 + 𝑥 + 1)(𝑎𝑥 + 𝑏) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 

 
සං�ණක සමාන ��ෙම�,  
𝑎 + 𝑐 = 0…………. (1) 

𝑏 + 𝑎 + 𝑑 = 0…………… (2) 

𝑏 + 𝑎 − 𝑐 = 3……………. (3) 

𝑏 − 𝑑 = 0……………. (4) 

(1) + (3) ⟹ 2𝑎 + 𝑏 = 3………………. (5) 

(2) + (4) ⟹   2𝑏 + 𝑎 = 0……………… (6) 

(5)�  හා   (6)�   ,  𝑎 = 2 හා  𝑏 = −1 

5 

5 

5 5 

5 5 

5 

5 5 
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⇒ (𝑥2 + 𝑥 + 1)(2𝑥 − 1) + (𝑥2 − 1)(𝑐𝑥 + 𝑑) = 3𝑥 
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𝑥 = 1
2 ∶   �1

4 − 1� �− 𝑐
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)2()(  rfrfUr  

nr ...,,2,1 සඳහා 
)3()1(1 ffU   
)4()2(2 ffU   
)5()3(3 ffU   

                  
)()2(2 nfnfUn   

)1()1(1  nfnfUn  
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𝐴 = �0 2 −3
0 −1 2 �,   𝐵 = �𝑎 𝑏 0

𝑐 𝑑 0� හා 𝐶 = �
3 4
2 3
1 2

�  

𝐴𝐶 = �4 − 3 0
0 −3 + 4� = �1 0

0 1� = 𝐼2  

 

𝐶𝐴 = �
0 2 −1
0 1 0
0 0 1

�  

 

𝐵𝐶 = �3𝑎 + 2𝑏 4𝑎 + 3𝑏
3𝑐 + 2𝑑 4𝑐 + 3𝑑� = �1 0

0 1�  

1 වැ� ෙ��ය  

3𝑎 + 2𝑏 = 1    3𝑎 + 2 �−4𝑎3 � = 1 

4𝑎 + 3𝑏 = 0     𝑎 = 3, 𝑏 = −4         

2 වැ� ෙ��ය  

3𝑐 + 2𝑑 = 0    4𝑐 + 3 �−3𝑐2 � = 1 

4𝑐 + 3𝑑 = 1   𝑐 = −2,𝑑 = 3 

∴  𝐴 = � 3 −4 0
−2 3 0� 
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13 
 

 

(𝜆𝐴 + 𝜇𝐵)𝐶 = 𝜆𝐴𝐶 + 𝜇𝐵𝐶 = (𝜆 + 𝜇)𝐼2  = 𝐼2   

⟹ (𝜆 + 𝜇 − 1)𝐼2 = 0 ⟹ 𝜆 + 𝜇 = 1 

𝐷 = �−3 8 −6
2 −5 4 � = 𝜆 �0 2 −3

0 −1 2 � + 𝜇 � 3 −4 0
−2 3 0� 

1 වැ� ��ව            3 වැ� ��ව  

𝜇 = −1                          𝜆 = 2 

  එම �සා       𝐷 = 2𝐴 − 𝐵  හා 𝐷𝐶 = (2𝐴 − 𝐵)𝐶 = 2𝐴𝐶 − 𝐵𝐶 

          = 2𝐼2 − 𝐼2 = 𝐼2 

𝑧 = cos𝜃 + 𝑖 sin 𝜃  ,  (−𝜋 < 𝜃 ≤ 𝜋)   

|𝑧| = √cos2 𝜃 + sin2 𝜃 = 1;  

𝑧 ��පණය කරන ල�ෂ�ය අරය 1 හා ෙ���ය O  � C වෘ�තය මත ��ට�.   

 

𝑧̅ = cos𝜃 − 𝑖 sin𝜃 = 1
𝑧 

𝑧 + 𝑧̅ = 2cos 𝜃 ⇒ cos θ = 1
2 �𝑧 + 1

𝑧� 

𝑧 − 𝑧̅ = 2𝑖 sin𝜃 ⟹  sin 𝜃 = 1
2𝑖 �𝑧 −

1
𝑧� 

 

 

  
    
   

 

 

 

𝑤 = 2  ⟹  1
cos𝜃 = 2      or  cos𝜃 = 1

2                 

 ෙදන ලද පරාසය �ළ  𝜃 = ± 𝜋
3                      𝑧 = 1

2 + 𝑖 √32 , 𝑧 = 1
2 − 𝑖 √32  

 

 

ෙදන ලද පරාසය �ළ  𝜃 = 𝜋/4  ෙහ�  𝜃 = (−3𝜋)/4.   







 

22
1,

22
1 iziz    

𝑡 = 𝑧2 − 1
𝑧2 + 1 =

𝑧 − 1
𝑧

𝑧 + 1
𝑧

= 𝑖 sin 𝜃
cos𝜃 = 𝑖 tan𝜃  ;  ∴ Re(𝑡) = 0 

 

𝑤 = 2𝑧
𝑧2 + 1 = 2

𝑧 + 1
𝑧

= 1
cos 𝜃 = sec 𝜃              ∴ Im(𝑤) = 0 

𝑤2 + 𝑡2 = sec2 𝜃 + (𝑖 tan𝜃)2      = sec2 𝜃 − tan2 𝜃 = 1 
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iii) 

i) 

ii) 

iii) 𝑡 = 𝑖 ⇒ 𝑖 tan𝜃 = 𝑖  

⇒ tan𝜃 = 1 
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14 jk m%Yakh
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(a)    𝑦 = 𝑥. sin(1/𝑥) , 𝑥 ≠ 0 

                (i)     �𝑦�𝑥 = sin(1/𝑥) +  𝑥 �−1𝑥2� cos(1/𝑥)                     𝑥 ව�න් �ණ ��ෙමන් 

                         ⟹ 𝑥 �𝑦
�𝑥 = 𝑦 − cos(1/𝑥) 

    

                (ii)  𝑥 �ෂෙයන් අවකලනෙයන් හා sin(1/𝑥) = 𝑦/𝑥 ෙය�ෙමන්:              

             𝑥 �2𝑦
�𝑥2 + �𝑦

�𝑥 = �𝑦
�𝑥 + sin(1/𝑥). �−1𝑥2� 

  

                  𝑥3 ම�න් �ණ��ෙමන් ⟹       𝑥4 �
2𝑦

�𝑥2 + 𝑦 = 0    
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(a)    𝑦 = 𝑥. sin(1/𝑥) , 𝑥 ≠ 0 

                (i)     �𝑦�𝑥 = sin(1/𝑥) +  𝑥 �−1𝑥2� cos(1/𝑥)                     𝑥 ව�න් �ණ ��ෙමන් 

                         ⟹ 𝑥 �𝑦
�𝑥 = 𝑦 − cos(1/𝑥) 

    

                (ii)  𝑥 �ෂෙයන් අවකලනෙයන් හා sin(1/𝑥) = 𝑦/𝑥 ෙය�ෙමන්:              

             𝑥 �2𝑦
�𝑥2 + �𝑦

�𝑥 = �𝑦
�𝑥 + sin(1/𝑥). �−1𝑥2� 

  

                  𝑥3 ම�න් �ණ��ෙමන් ⟹       𝑥4 �
2𝑦

�𝑥2 + 𝑦 = 0    
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15 
 

(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          

 

 

 

5 

5 

10 

5 

5 

5 

5 

10 

15 
 

(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          
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(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          
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(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          
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(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          
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(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          
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15 
 

(b)  𝑓(𝑥) = 2𝑥2+1
(𝑥−1)2    , 𝑥 ≠ 1 

        𝑓 ′(𝑥) = (𝑥−1)2.4𝑥−�2𝑥2+1�.2(𝑥−1)
(𝑥−1)4  

 

                      = (𝑥−1)4𝑥−2�2𝑥2+1�
(𝑥−1)3  

                       = −2 (2𝑥+1)
(𝑥−1)3     ; (𝑥 ≠ 1) 

 

𝑥 = −1
2  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) = 0 ෙව්.                                                

𝑥 = 1  වන �ට  𝑓 ′(𝑥) ෙන�පව�.  

⇒ 𝑥 = 1 �� �රස් ස්පර්ෙශ�න්�ඛයක් ඇත.            

 

  𝑥 <  (−1/2) (−1/2) < 𝑥 < 1 1 < 𝑥 
𝑓 ′(𝑥) � 
ල�ණ       (-)        (+)     (-)  

        
 

 

𝑓 �− 1
2� = 2(−1/2)2+1

�−12 −1�
2 = 3/2

(−3/2)2 = 2/3 

∴ 𝑓(𝑥), �−12 , 23� ලක්ෂ�ෙය්� ස්ථා�ය අවමයක් ග�.  

𝑥 > 1 හා 𝑓 ′(𝑥) < 0 

 

𝑥 → +∞,          𝑓(𝑥) → 2 

𝑥 → −∞,          𝑓(𝑥) → 2.                                          
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                     𝑆(𝑥) = (4 + 𝑥)√6 − 𝑥2    
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𝐴𝐷//𝐵𝐶 හා 𝑃𝐷 ⊥ 𝐴𝐶 ස�තව 𝐴𝐵𝐶𝐷 ���යම�. 
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      = −(2𝑖 + 3𝑗) + 4𝑖 + 2𝑗  

   =  2𝑖 − 𝑗    

 

𝐵𝑃�����⃗ = 1
3 𝐵𝐶�����⃗ = 1

3 � 2𝑖 − 𝑗 �               එම �සා 𝑂𝑃�����⃗ = 𝑂𝐵�����⃗ + 𝐵𝑃�����⃗ =  83 �𝑖 + 𝑗� 
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I. 𝑂 වටා 𝑭1 හා 𝑭2 � ��ණය  ↺  =  2.4 − 3.2 + 4.1 − 2.3 = 0 

𝐴 වටා 𝑭1හා 𝑭2 � ��ණය   ↺  =  1.4 − 2.2 + 3.1 − 1.3 = 0 

 

 𝑭1, 𝑭2, 𝑭3 හා 𝑭4 �𝑂 වටා ��ණය= 𝑭3 හා 𝑭4 � O වටා ��ණය 

  

     

II. ප�ධ�ය �ෙ�දනෙය� 
 

            ⟶ 𝑋 = 2 + 3 + 6 + 9 = 20 
 

↑ 𝑌 = 4 + 1 + 12 + 3 = 20   
 
 
(𝑋,𝑌)ස����ත බලෙය� �යා ෙ�ඛාව හා  𝑦 − අ�ෂය ෙ�දනය වන ල�ෂ�ය 𝑁(0, 𝑏)  
යැ� ග��. 
එ�ට, 𝑂 �ලය වටා ��ණ ගැ�ෙම� 
 

𝑂 ↷              𝑏.𝑋 = 60  ⟹   𝑏 = 60
𝑋 = 60

20 = 3   

 

∴ 𝑁 ල�ෂ�ෙ� ඛ�ඩාංක (0,3) ෙ� . 

III. (0,−4) ල�ෂ�ෙය�  –𝑹 හා  R බල ඇ�ළ� කර�න 

එ�ට ප�ධ�ය,  (0,−4) ල�ෂ�ෙය� 𝑹 බලය� සමග  

��ණය 𝐺 = 𝑋. (3 + 4) = 140 𝑁𝑚 ↻ � ��මයකට �ල� ෙ�.  

 

 
(0,−4) �  ත� 𝑅 බලෙ� �යා ෙ�ඛාව 𝑦 = 𝑥 − 4 ෙ�. 

−1
3 = 11

3 − 4  බැ�� 𝐷 �113  , −13 �� ඛ�ඩාංක ෙමම ස�කරණය ස�රාල�.    

⟹ ත� බලෙ� �යා ෙ�ඛාව මත 𝐷 ��ට�. 
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16 jk m%Yakh 
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      අරය a � ඒකාකාර ඝන අර්ධ ෙග�ලය  

ස්කන්ධ ෙක්න්�ය, සම��ක අක්ෂය මත O ෙක්න්�ෙය් �ට 1x  �ර�න් ��ට�.  
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ඉ�� � ඝන වස්�ව R         

 R ඝනෙය් ස්කන්ධය =  aaa .
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a)      M = ය��පැ�ෙයන් ගමන යෑම    
     B  = පා පැ�ෙයන් ගමන යෑම      
     F  = පා ගම�න් යෑම  
      A = අන�රක් �ම  
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b)  x = මහා මාර්ග ෙක�ටෙස� �ග, �ටර ව�න්. 
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